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°È· ÔÔÈÔ˘Û‰‹ÔÙÂ ÌÈÁ·‰ÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ z1 Î·È z2, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ
——––z1+z2 = –z1 + –z2 . � ªÔÓ¿‰Â˜ 6,5

¶ÔÈÂ˜ ·fi ÙÈ˜ ·Ú·Î¿Ùˆ ÚÔÙ¿ÛÂÈ˜ ·ÏËıÂ‡Ô˘Ó;

·) °È· Î¿ıÂ Ê·ÓÙ·ÛÙÈÎfi ·ÚÈıÌfi z ÈÛ¯‡ÂÈ z2≤0.

‚) ¢ÂÓ ˘¿Ú¯Ô˘Ó ÌÈÁ·‰ÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ› Ô˘ ¤¯Ô˘Ó ˆ˜ Û˘˙˘Á‹ ÙÔÓ ·ÓÙ›ıÂÙfi ÙÔ˘˜.

Á) °È· Î¿ıÂ zŒ� Î·È ·Œ� ÈÛ¯‡ÂÈ

|z+·i | = |z–·i | .

‰) √È ÂÈÎfiÓÂ˜ ÙˆÓ ÌÈÁ·‰ÈÎÒÓ ·+‚i Î·È –‚+·i (·, ‚Œ�) ·Ó‹ÎÔ˘Ó ÛÙÔÓ ›‰ÈÔ Î‡ÎÏÔ
Î¤ÓÙÚÔ˘ √(0, 0). � ªÔÓ¿‰Â˜ 6

™Â Î¿ıÂ Û¯¤ÛË ÙË˜ ÛÙ‹ÏË˜ ∞ Ô˘ Â·ÏËıÂ‡ÂÈ Ô ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ z, Ó· ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯›-
ÛÂÙÂ ÙË ÁÚ·ÌÌ‹ ÙË˜ ÛÙ‹ÏË˜ µ, ÛÙËÓ ÔÔ›· ·Ó‹ÎÂÈ Ë ÂÈÎfiÓ· ÙÔ˘.

� ªÔÓ¿‰Â˜ 6

°È· Î¿ıÂ ÌÈÁ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌfi zπ±i, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ

��z2

–z –

+

i

1
�� = ��–z

z
2

+

+

i

1
�� . � ªÔÓ¿‰Â˜ 6,5

2B

1B

2A

1A

£EMA 1Ô
£. •¤ÓÔ˜£. •¤ÓÔ˜

KÚÈÙ‹ÚÈ· AÍÈÔÏfiÁËÛË˜ °¢ §˘ÎÂ›Ô˘

¢È‰·ÎÙÈÎ‹ EÓfiÙËÙ·: ¶Ú¿ÍÂÈ˜ Î·È Ì¤ÙÚÔ ÌÈÁ·‰ÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ

KÚÈÙ‹ÚÈÔ AÍÈÔÏfiÁËÛË˜Ô1

ÎÚÈÙ‹ÚÈ· ·ÍÈÔÏfiÁËÛË˜ÎÚÈÙ‹ÚÈ· ·ÍÈÔÏfiÁËÛË˜

™Ù‹ÏË B

1. x + y = 0

2. x = 0

3. x2 + y2 = 4

4. y = 0

5. (x+1)2 + (y–1)2 ≤ 4

6. (x–1)2 + (y+1)2 = 16

7. �
x

4

2

� + �
y

3

2

� = 1

8. x2 – y2 = 1

™Ù‹ÏË ∞

·. |z | = 2

‚. |z–i+1| ≤ 2

Á. |z–i| = |z+1|

‰. –z + z = 0

Â.
–––––z–z = 0

ÛÙ. |z–1| + |z+1| = 4
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·) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ˘˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎÔ‡˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜ x Î·È y ÁÈ· ÙÔ˘˜ ÔÔ›Ô˘˜ ÈÛ¯‡ÂÈ

�
x +

1

yi
� – 2(1–i) = �

1

1

+

– i

i
� . � ªÔÓ¿‰Â˜ 6

‚) ¡· ÁÚ¿„ÂÙÂ ÛÙË ÌÔÚÊ‹ ·+‚i (·, ‚Œ�) ÙÔ ÌÈÁ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌfi

z = i16 + 2i73 + 3i2002 + 4i–17 . � MÔÓ¿‰Â˜ 6

Á) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ô ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜

z = 

¤¯ÂÈ ÙËÓ ÂÈÎfiÓ· ÙÔ˘ ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ C: x2 + y2 = 16. � ªÔÓ¿‰Â˜ 7

‰) ∞Ó · – 2‚i = �– �
�
2

3�
� + �

1

2
� i�

20

Î·È ·, ‚Œ�, 

Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ·2 + 4‚2 = 1. � ªÔÓ¿‰Â˜ 6
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ŒÛÙˆ ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ z ÌÂ |z+2i| = 2 |z–i|. ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ

·) ∆Ô ÛËÌÂ›Ô ª(z) ‰È·ÁÚ¿ÊÂÈ Î‡ÎÏÔ. � ªÔÓ¿‰Â˜ 5

‚) |z–2i| = 2 � ªÔÓ¿‰Â˜ 3

Á) ∏ ÂÈÎfiÓ· ÙÔ˘ ÌÈÁ·‰ÈÎÔ‡ w = �
z –

z

2i
� ‰È·ÁÚ¿ÊÂÈ Î‡ÎÏÔ. � ªÔÓ¿‰Â˜ 4,5

·) ∞Ó Ô z Â›Ó·È ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ ÌÂ |z|=Ú>0, Ó· ÂÎÊÚ¿ÛÂÙÂ ÙÔÓ –z ˆ˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË
ÙÔ˘ z–1. � ªÔÓ¿‰Â˜ 3

‚) ∞Ô‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ ¤Ó·˜ ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ z Â›Ó·È Ê·ÓÙ·ÛÙÈÎfi˜, ·Ó Î·È ÌfiÓÔÓ ·Ó
ÈÛ¯‡ÂÈ –z=–z. � ªÔÓ¿‰Â˜ 4

Á) ∞Ó ÔÈ ÂÈÎfiÓÂ˜ ÙˆÓ ÌÈÁ·‰ÈÎÒÓ ·ÚÈıÌÒÓ z1 Î·È z2 ·Ó‹ÎÔ˘Ó ÛÙÔÓ Î‡ÎÏÔ x2+y2=4,
Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:

Re���z
z

1

1

+

– z

z
2

2
��

2003

� = 0 . � ªÔÓ¿‰Â˜ 5,5

B

A

£EMA 3Ô
£. •¤ÓÔ˜£. •¤ÓÔ˜

KÚÈÙ‹ÚÈ· AÍÈÔÏfiÁËÛË˜ °¢ §˘ÎÂ›Ô˘

(1 – i)2Ø(�3� – i)
��

�– �
1

2
� + i �

�
2

3�
��

5

£EMA 2Ô
£. •¤ÓÔ˜£. •¤ÓÔ˜

KÚÈÙ‹ÚÈ· AÍÈÔÏfiÁËÛË˜ °¢ §˘ÎÂ›Ô˘
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ŒÛÙˆ ÌÈÁ·‰ÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜ z ÌÂ |z|=2. 

£ÂˆÚÔ‡ÌÂ Î·È ÙÔ ÌÈÁ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌfi w ÌÂ w = z + �
1

z
�.

··)) N· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë ÂÈÎfiÓ· ÙÔ˘ w ·Ó‹ÎÂÈ ÛÙËÓ ¤ÏÏÂÈ„Ë

c : + = 1 . � ªÔÓ¿‰Â˜ 9

‚‚)) AÔ‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ Ë ·fiÛÙ·ÛË ÙˆÓ ÂÈÎfiÓˆÓ ÙˆÓ z Î·È w Â›Ó·È ÛÙ·ıÂÚ‹. � ªÔÓ¿‰Â˜ 8

ÁÁ)) AÔ‰Â›ÍÙÂ fiÙÈ |w–2| + |w+2| = 5 . � ªÔÓ¿‰Â˜ 8

y2

�
�
9

4
�

x2

�
�
2

4

5
�
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