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MpdoAoyog

T o BAio avtod amevBuvetat otovg padnrég g B’ ta&ng Fevikov Avkeiov, Oe-

TikwV Emovdwv. Avantvoocovtat Ste§odikd Ta ke@dAata:

1. Awvbopata
H ¢vvola tov Staviopatog, mpagetg StavuopaTwy, CUVTETAYHEVES OTO eTtime-
50, E0WTEPLKO YIVOUEVO SLAVVOUATWY.

2. H evBeia oto eminedo
E&iowon evBeiag, andotaon onpeiov anod evbeia, eufadov tprywvou.

3. Kwvikég topég
Kbvkhog, mapaPoAr}, EAAewyn), vtepBoA).

H Soun tov BipAiov, o€ yevikég ypappes, eivar n e&ne:

v/ Xe kaBe evotnta mapovotdletal ) Oewpio oVVTOUA KAt EAKVOTIKA, e TIG Kat-
TAAANAEG TTAPATNPTOELG 1) OXOALA, WOTE VAL ATIOCAPTVIOTOVV OAEG OL £VVOLEG.

v 21 ovvEXeLa, TTapovotdlovTal avTITPOCWTEVTIKA TapadelyaTa, e TIG ama-
paitnteg pebodoloyikég odnyieg.

v KdaBe mapdypagpog kAeivel pe éva peydlo aptOpod aoknoewy, mov KaAOTTovY
v VAN pe kaBe Aemropépela.
Ta TIG EVKOAEG AOKNTELG 1) YLA AVTEG TIOV VTIAPXOLV avTioTotya Tapadetypa-
Ta, divovTal ot anavtrioelg 6to TéAog Tov PiPAiov. [a TIG aoKNOELG HETPLAG
Svokohiag, Sivovtat tkavomomnTikég vtodeifels, ev yia Tig SVoKONEG Aok
oelg, divovtat ovvTopeg AoELG.

v To BiBAio mepiéxet Stomapta 10 kpirrpra a&loAdynong twv tecodpwy Oepd-
TwV.

v KdBe kepalaio kheivel e emavaAnmTikKéG AOKNOELS, OTIWG Kal 0TO TENOG TOV
BiBAiov vrtdpyovv emavainmtikd Oépata.

Me gvyapiotnon Ba dexBw omotadnmote vdde&n mov Ba popovoe va oVUPEA-
Aet ot Peltiwon avtov Tov PiBAiov.

MpoéAoyog
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Kepadaio 1: Aiaviopata

1.1

H évvola Tou Siaviopatos

» Aigvuopa OVOUALETAL £VA TIPOCAVATOAOUEVO
evBuypappo tunua, Snhadn éva evBovypaupo B
Turpa pe Statetaypéva dkpa. To Stvvopa pe A /
apxn to A kat épag (téhog) to B cupPoAile-
Tat e AB.

Av Ta dkpa A kat B ovprintovy, toTe To AB Méyetan pnSevIKG S1avuopa kat
ovpPoliCetan pe 0. H andotaon twv dkpwv A kat B ovopdletar pérpo tov
AB kot ovpBoliletar pe |AB|.

H evbeia mdvw otnv omoia Ppioketat éva pun

undevikd Stavvopa ovopaletal PopEag Tov B
dtavvopartog. Av ta A, B ovunintovy, 10TE WG /A//S
@opéa Tov undevikov Stavvopatog AA Oew-

povpe omotadnmote gvbeia MOV TEPVA ATIO TO
onpueio A.

P Avo un undevikd Stavbopata AB kat TA Aéue 611 eivar mapaAAnAa 1 ouy-
YPOHMIKA 1) €Xouv TNV idia S1evBuvon, otav éxovv Tov idlo popéa 1} TapdA-
AnAovg @opei.

SvpBohid ypdgovpe AB//TA.
*  Av éxovv tnv idla @opd, TOTE ovopdalovtat
opoppoma kat ypdgovpe ABTITA. >

Aépe, emiong 0Tl Tal AB kat TA £xouv TNy
id1a KatevOuvon.

*  Av éxouv avtifetn @opd, ToTE ovoudlo-
vtat avtippoma 1| Aépe 0Tt éxouv avtife-

™ KarevBuvon kat ypagovpe ABTITA.

1.1. H évvola tou dlaviopatog (e}




To pundeviko Stavvopa Bewpeitat taparAnlo mpog omotodnmote didvvopa.

Avo opdppoma Stavdopata pe ioa pETpa ovo-

palovtat ioa. Av AB =TA, tote LoxVovV Kat A ],3 I é
OL LOOTNTEG A, B
ATl = BA, BA = AT kat TA = AB r/ /A
—_—/

» Avo avtippoma Stavoopata pe ioa HETpa OVo-

palovtal avriBeta. A B A r

Av eivat avtifeta ta AB kat TA, ToTE ypa- A B

povue AB =-TA 1 KON AB = AT. // //
Ae——T

Eivaw mpogavég 0Tt

BA =—AB

» Oewpovpe dvO pun undevika Stavvopata H,E Kat pe apyn éva onpeio O maip-
voue Ta Stavdopata OA = o kat OB = E

H xvptn ywvia AOB, mov oxnuatifovv ot nevdeieg OA kat OB, ovopdletat
ywvia twv o, f kat ovpPolileTal pe

(c.B) 4 (B.q).
Av (a/,\ﬁ) =0rad, eivat pavepo 6Tt 0<O<m.
Eniong, toxvovv ot lcodvvapieg
a) dltp © 6=o0.
B) aflf © 0=

y) dLlp © 0= g (opBoywwia 1| KaBeTa Stavvopata).

10 0. =évog: MaBnpatikd B’ Aukeiou © Oetik@v onoudwv KegdAato 1: Aaviopata




o Napadeiypata J
S

Av OA=0'A’ ka1t OB=0'B’, va eEnynoete oL AA=BB xat AB=AB.

Auon:
H w06tnta OA=0'A OLVETIAYETAL KAL TNV
B Qp———>A
00'=AA’ (1) / /
. . O’ / /A’
Opoiwg and tnv OB=0'B" éxovpe kat Vv 106-
™mta o
OO’ =BB’ (2)
Amo 116 (1) xau (2) mpokdmTeL 6TL AA’=BF/, A A
—_— — / /
ondte kaw AB=AB’. / /

Oewpovue tpiywvo ABTI e A=60° kau B=50°.

AvOécovue Bl =a, TA=p xau AB=y, vappedovvoryovies (d, E), (E,?)

kat (¥,a).
Noon:
Ia va oxnuatiodei n yovia dvo dravv-
OpATWY, TPETEL Ta Stavvopata va EXouvy
KOLVT| apxT).
Bewpove Ta Stavvopata

TA=a, E=B Kat ﬁ=§,

OTOTE £XOVE
(d,B) = ATA = 180° - 70° = 110°,

(B,y) = EAB = 180° - 60° = 120° at

(J,4) = ZBT = 180° - 50° = 130°.

1.1. H évvola tou dlaviopatog
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————

n Ye éva mapalAnAoypappo ABTA kévtpov O, va ypayete 0Aa ta (evyn
iowv Kat avTifeTwV SLlaVLOoUATWY.

B Oewpovpe tva un undeviko Stévvopa AB kat §bo onpeia O kat K. Av A,
A, givat Ta ovppeTpikd Tov A wg pog Ta O kat K avtiotoxa kat By, B, ta
OULUHETPIKA TOV B, va amodeiete 0T1 A|B; = A;B,.

B Av AA=BI' xat BE=AT, omov ta onpeia A, B, I' 8ev eivat ovvevBetakd,
va anodeifete 6t to T eivat to péoo tov AE.

B ITolo ovpmépacpa Umopel va TPoKVYEL Ao TNV LOOTNTA OA =- OB;

ED ©cwpovpe éva napaAin\éypappa ABTA kat §vo omotadimote onpeia E
Kat Z Twv mhevpwv AB kat BI' avtiotoia. Av TK=EA xai AM= ﬁ, va
anodeifete 611 EZ = MK.

m Ye 1piywvo ABI mpoekteivovpe TG Stapéoovg BA kat I'E katd gvBv-
ypappa tufpata AH=BA kat EZ=TE avtiotoa. Na anodei§ete ot
AH=BI'=-AZ.

>0 . 2R L
n a. Av affp, vaegnynoete yati a +0 kot pF0.
. . . . =0 =2 .
B. Na egetaoete av vTapXeL TEPIMTWON VoL LOXVEL AP KAt oy, EVW
e
Y.
. . . - o , .
D Lo onowadhmote pn pundevikd Stavvopata o kat B, va anodeifete oT1

a (@0)+ (-d.f)=n xa B (-d,-f) = (@.p).

0. Zévog: MaBnpatikd B’ Aukeiou © Betikwv onoudwv KegdAato 1: Alaviopata




0: 1° kpiTRpto aéloAoynong

AdakTikn evotnta: NMpageig diavuopdatwyv

a.

B.

ITig opiletat To yvopevo evog mpaypatikot aptduov pe Stdvoopa;

Av M eivat to péoo evBvypappov tunuatog AB kat O onpeio avagopdag oto
Xwpo, va anodeifete OTL

AB=0B-0& xat OM = (OA +OB).

Xapaxtrptoe pe Zwoto (X) 1 Adbog (A) kabepd amod Tig TapakdTw TPOTA-
OELC.

i) Av AB = AT, 16t1¢ ta onpeia B, T ovpnintovv.
ii) Toa Stavoopata AB kat BA Sev eival ioa oe kapia mepintwon.

iii) Av f =-3a, tote |a+f|=|g|-lal.

a.

Ta éva mapadAnhoypappo ABTA kat éva onpeio O Tov xwpov, va amodetxOei
6Tt OA +OT = OB + OA.

Av E xat Z givat ta péoa Twv dtaywviwv AT kat BA tetpamiedpov ABTA, va
anoderxPei 61t AB — BI +TA — AA = 4EZ

Na Bpebei onpeio M tov emméSov tprywvov ABL pe 3MA — 4MB + 5MI = 0.

a.

Alvovtal tpia Stagopetikd onpeia A, B kat T pe AT = \AB kau BI = pA_ﬁ,
omov A, peR. Na anoderxOei 6Tt A=p+1.

Av ABTA eivat éva kvpto TeTpamAevpo kat O onpeio avapopis oTo Xwpo, va
amoderBei 0T 0 Popéag Tov Stavvopatog & = OA + OB + OF + OA Siépye-
Tat and 1o péoo K tov evfuypappov TpuRpatog mov evwvel ta péoa twv dia-

YWViwv TOV TETpATAEDPOUL.

1° kputiplo agloAdynong (Awaktkni evétnta: Mpd&elg Stavuopdtwy)

31
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OEMA 40

a. AvE kat Z eivau ta péoa twv Staywviov AT kat BA avtiotoa evog tetpa-

SV [
nhevpov ABT'A xat woxver EZ = 4 (AA -~ BI), va amoderxbel 6T To TeTpd-
TAgVpo avTd eivat TapaAAnAdypappo.

jal _[Bl _ 33

. Av G+2p+37=0 ka 3 =5 = 75 vaanodeybei o1t g ke B1ly.

‘Eotw mapalAn\6éypaupo ABTA kat to onpeio E pe AE = % AA.

Av ot evOeieg ET kat AB tépuvovtat oto onpeio M, va ekppaotei To AM ov-
VOPTIOEL TOVL AB.

0. =évog: MaBnpatikd B’ Aukeiou © Oetik@v onoudwv KegdAato 1: Aaviopata




0:0 AoKnoelc emavaindne

n Atvovtat ot evBeieg €: y=x-1 Kal &y =x-3.
a. Na Bpebein efiowon tng evbeiag, Tng omoiag k&be onueio oanéxet and Tig
€] Kal &,.
B. Na BpeBovv ot eflowoelg OAwV TV KOKAWYV TTOV £XOVV KOLVEG e§WTEPIKEG
EQATITOHEVEG TIG €] KAL €.
Y. Na Bpebei n e&iowon exeivov and tovg mapamdvw kdkAovg Tov Siépxetat
amd TNV eotia TnG TapaPorng y? = 4x.

B AlvovTal oL KWVIKEG TOUEG

2 2
X y X
C:>+>==1xau C: —
1(12 [32 2° a

NS}

2
—%za—ﬁ, omov a>f>0.

a. Na amodeixBei 6tL ot Cy, C, éxovv iSieg eoTieg.

B. Avey, e, eivat ot ekkevTpotnTeg Twv C;, C, avTioTorxa, va amodeixOei Tt
i) el =¢3-(2-¢2) xat ii) 1<e,< V2.

Y. Na BpeBovv ta kowva onpeia Twv Cy, C,.

6. Na amodetxOei 6Tt ot epantopeves Twv C;, C, og kdBe kovO TOVG ONpeio
sival kdBeteg.

B a. No amoderxOei 6Tt 0 yewUeTPIKOG TOMOG TV onpeiwv M (20VVA, 2npA),
A eR eivai o kOkhog C: x> +y? = 4.

B. Na Ppedein egiowon tng epantopévng Tov C mov oxnuatilet pe Tovg
Beticovg nagoveg tpiywvo pe eAdyloto epBadov.

Y. Av M(a,p) eivar éva omolodrjrote onpeio tov C, va amodetyOei otu
~10<3a-4p<10.

EW  Aivetaun eiowon A+ 1D)x2-Ay?=1,AeR (1)
a. Na BpeBovv ot Tipég Tov A, yia Tig omoieg ) (1) mapiotavet ENAeyn. Yrdp-
Xet 0talepo oneio, amod to onoio Siépxetat n EAAeyn;

B. Zmnv mepintwon mov n (1) maptotavet kKOKAO, TOTE:

i) Na fpebovv ot e§lowoelg TWV eQATTOPEVWY TOV KUKAOV, IOV Siépxo-
vtal and 1o onueio M (2,4).

EnavdAnyin: Acknoelg enavdAnyng 221




Yrodei&elg kat ATavTnoeLg

TwV AOKIOEWV



1.1

1)
2)

3)
4)
5)

6)
7)

8)

Kegpdhato 1: Alavuopata

H évvola tou Siavioparog

AB=Al, AA=BF, OA=-0I k\
AB=BA kat A,B; = BA,

eneldr] ta ABAB; kat ABA,B, eivat mapal-
An\oypappa.

ABT'A xat ABET tapadAnAoypappa.

O péoo tov AB.

AMTIZ xat AETK napadAnAoypappa, onote
Ta tunpata AT, MZ kat EK éxovv kotvo péoo.

‘Etot, to EZKM eivat mapadAnoypagpio.

ABT'H kat ATBZ mapaAAnAdypappa.
a) Av a=0 f E:(), TOTE a//E, dtomo
B) Nau, 6tav a=0.

a) [apamAnpwpaTikés ywvieg

B) Katakopuenv ywvieg.

3 i’L@ﬂa
W

1.2 MpocBeon kat agaipeon Siavuoudtwy

1) a)
B dp
Y) &,[g,? opdppoma  §) E,E avtippoma

2)

3)
4)

5)

6)
7)
8)

9)

N e [al2]
opOppoTIaL N Undevikd

Egapuoote Vo gopég Tov Kavova Taparin-
Noypdpov.

H oxéon ypagetat OA-OB = OA-OF kA
Amodei&te 6t To BMIN eivat tapadAnhoypapt-
o.

EH = EA + AH, Z6 = Z[ +T6,

KA = 1?1§+B_A>, EA =—BA k.

90° (BAéme mapddetypa 2, § 1.1).

AE-AT = AA+AB, dn\ady TE = AB k.
BA //MT, apa o y.1. Tov M eivat 1 evBeia
e//AB, mov mepva and to I

H tprywvikn avicoTnTa loxveL Kat ylo TepLo-
0oTepa amod dvo Saviopata.

10) a) Kataokevdote ta mapalAnAoypapipio
AAMI xou BINA.

B) AN //=ITM = MN//=TA kAm.
11) (AA-AE)+(BE-BZ)+(TZ-TA) =...=0 x\n.

12) MAAB apaMn\oypagpo kat MA // MT', dpa
0 Y.T. Tov M eivau n) evBeia mov mepva and to T
Kat To péco tov AB.

13) Onwg oo mapddetypa g $1.2, amodeifre Tt
altp ka M.

1.3 MoA\amhactacpdg apiOpou pe Siavucpua
Lz -~ 2= > 1z
1) a) a=2p3, B) a=-3 B, v a=-3 B.

2) a) A (agov pmopel va givar A=p=0 kot 6#[?).
B) X (apod A#0 1} p=0, omoTe

P

a=y\Bip=y O
Y) X (agov AB-3AB=5AT,

Sy, AT =2 AB).

8) Z (agod allp kat |a|2|[§|).

s Y AB|+|AT
£) A<|AM|=%|AB+AF|<M).
1 — — — 1 /— —
3) a) BM:EBF@AM—AB=§(AF—AB)...
> 25 1z .5 - 1=
.X=§OL+§[3(11X:C(+§BF:...)
s_> Smx=_ _ 2. 52
B)x—a+3BF— = 3a+3[&.
a) AT =a+f, BA=f-G AZ=d+3f,
AE=-fp+id E7 =G+ p
=-p 5 d Kt =5a 2[’:.
Ao lax_1- 1373
5) BA=—J Ad=—7d B,
B T
B=EA+a=Za—Zﬁ Kat
o 1> 33
El = 4a+4[3
— 1
6) a) AA =~ (AB+AT), BE=§(BA+BF),

17 =3 (TR +T8) 1.

KegdAawo 1: Alaviopata
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