
¶ÚfiÏÔÁÔ˜

∞Á·ËÙÔ› Ì·ıËÙ¤˜, Î·ÌÌ›· ıÂˆÚ›· ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ó· ÂÊ·ÚÌÔÛÙÂ› ÛÙË Ú¿ÍË, ·Ó
‰ÂÓ ÚÔËÁËıÂ› Ë ÌÂÏ¤ÙË Î·È Ë ·ÊÔÌÔ›ˆÛË ·˘Ù‹˜ ·fi ÂÛ¿˜. ™ÎÔfi˜ ÙÔ˘ ‚È-
‚Ï›Ô˘ ·˘ÙÔ‡, Â›Ó·È ·ÊÂÓfi˜ ÌÂÓ Ë Î·Ù·ÓfiËÛË ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ, ÔÚÈÛÌÒÓ Î·È Û˘Ì-
‚fiÏˆÓ ÙˆÓ ∞Ú¯ÒÓ √ÈÎÔÓÔÌÈÎ‹˜ £ÂˆÚ›·˜, ·ÊÂÙ¤ÚÔ˘ ‰Â, Ë ·Ó¿Ù˘ÍË ÎÚÈÙÈÎ‹˜
ÛÎ¤„Ë˜ Î·È ÈÎ·ÓfiÙËÙ·˜ ÛÙÔÈ¯Â›ˆÓ ··Ú·›ÙËÙˆÓ ÁÈ· ÙËÓ ÂÈÙ˘¯›· ÛÙÔ Ì¿ıË-
Ì· ·˘Ùfi.

¡· Í¤ÚÂÙÂ fiÌˆ˜ fiÙÈ ÁÈ· ÙËÓ Â›ÙÂ˘ÍË Î·È ÙˆÓ ÈÔ ˘„ËÏÒÓ ÛÙfi¯ˆÓ ··ÈÙÂ›-
Ù·È ›ÛÙË, ˘ÔÌÔÓ‹, „˘¯Ú·ÈÌ›·.

∂ÈÚ‹ÓË Ã¿„·ÏË 
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∞.  ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ‹ ∂Ó·ÏÏ·ÎÙÈÎfi ÎfiÛÙÔ˜ 13

13

∆Ô ÎfiÛÙÔ˜ ÙË˜ ·Ú·ÁˆÁ‹˜ ÂÓfi˜ ·Á·ıÔ‡, ÛÙÔ ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ ·˘Ùfi, ‰ÂÓ ÂÍÂÙ¿˙ÂÙ·È ÌÂ
ÙËÓ ¤ÓÓÔÈ· ÙˆÓ ¯ÚËÌ·ÙÈÎÒÓ ÌÔÓ¿‰ˆÓ Ô˘ Î·Ù·‚¿ÏÏÔ˘ÌÂ ÚÔÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Ó· ·Ô-
ÎÙ‹ÛÔ˘ÌÂ ÙÔ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ·Á·ıfi. ∏ ÔÈÎÔÓÔÌ›· ¤¯ÔÓÙ·˜ ˆ˜ ‰Â‰ÔÌ¤ÓË ÙËÓ ÙÂ-
¯ÓÔÏÔÁ›· ÙË˜ ·Ú·ÁˆÁ‹˜, ÂÈÏ¤ÁÂÈ ÌÂ ¤Ó·Ó Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ·ÚÈıÌfi ÂÚÁ·ÙÒÓ ÙËÓ
·Ú·ÁˆÁ‹ ÂÓfi˜ ·Á·ıÔ‡, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·˜ Î¿ÔÈÔ ¿ÏÏÔ ·Á·ıfi Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ·, Ô˘ ı·
ÌÔÚÔ‡ÛÂ Ó· ·Ú·¯ıÂ› ÌÂ ÙÔ˘˜ ›‰ÈÔ˘˜ ·ÎÚÈ‚Ò˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎÔ‡˜ Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜
(¤‰·ÊÔ˜, ÂÚÁ·Û›·, ÎÂÊ¿Ï·ÈÔ).

√ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î·˜ ‰Â›¯ÓÂÈ ÙÈ˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎ¤˜ ‰˘Ó·ÙfiÙËÙÂ˜ Ì›·˜ ÔÈÎÔÓÔ-
Ì›·˜, fiÙ·Ó ·˘Ù‹ ··Û¯ÔÏÂ› Ï‹Úˆ˜ Î·È ·Ô‰ÔÙÈÎ¿ ÛÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ ‰‡Ô ·Á·-
ıÒÓ (¤ÛÙˆ Ã Î·È æ) ¤Ó·Ó ˘ÔıÂÙÈÎfi ·ÚÈıÌfi ÂÚÁ·ÙÒÓ (¤ÛÙˆ 3 ÂÚÁ¿ÙÂ˜).

™ÙËÓ ÚÔÛ¿ıÂÈ¿ ÙË˜ Ó· ·˘Í‹ÛÂÈ ÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ, Ô˘ ·Ú¯È-
Î¿ Â›Ó·È ÌË‰ÂÓÈÎ‹ ·Ô‰ÂÛÌÂ‡ÂÈ ÛÙ·‰È·Î¿ ÂÚÁ¿ÙÂ˜ ·fi ÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ ÙÔ˘ Ã, ÌÂ-
Ù·Ê¤ÚÔÓÙ¿˜ ÙÔ˘˜ ÛÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ. ∞˘Ùfi ¤¯ÂÈ ˆ˜ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙËÓ
ÌÂ›ˆÛË ÙË˜ ÔÛfiÙËÙ·˜ ÙÔ˘ Ã Î·È ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÙËÓ ·‡ÍËÛË ·˘Ù‹˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ.
™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ·˘Ù‹, Ï¤ÌÂ fiÙÈ ÙÔ ·Á·ıfi æ ÙË˜ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÛÂ ÌÔÓ¿‰Â˜ ÙÔ˘ Ã ·Á·-
ıÔ‡, ÂÊfiÛÔÓ ÁÈ· Ó· ÙÔ ·Ú¿ÁÂÈ ÌÂ›ˆÛÂ ÙÈ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ Ã. 

∂ÚÁ¿ÙÂ˜ Ã æ ∂ÚÁ¿ÙÂ˜
3 80 0 0
2 60 10 1
1 35 18 2
0 0 25 3

∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ‹ ∂Ó·ÏÏ·ÎÙÈÎfi ÎfiÛÙÔ˜∞

1Ô

µ·ÛÈÎ¤˜ √ÈÎÔÓÔÌÈÎ¤˜ ŒÓÓÔÈÂ˜
∫ÂÊ¿Ï·ÈÔ



KÂÊ¿Ï·ÈÔ  1

∆Ô ÎfiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ ÔÚ›˙ÂÙ·È ˆ˜ ÙÔ ËÏ›ÎÔ ÙË˜ ‰È·ÊÔÚ¿˜ (ı˘-
Û›·˜) ÙÔ˘ Ã ÚÔ˜ ÙË ‰È·ÊÔÚ¿ (·Ú·ÁˆÁ‹) ÙÔ˘ æ. 

¶·Ú·ÙËÚÒÓÙ·˜ ÙÔÓ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·, ‰È·ÈÛÙÒÓÔ˘ÌÂ Ù· ÂÍ‹˜: 

™Â ¤Ó· ›Ó·Î· Ô˘ ÂÚÈ¤¯ÂÈ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ‡˜ ·Ú·ÁˆÁ‹˜ ‰‡Ô ·Á·ıÒÓ, ÎÔÛÙ›-
˙ÂÈ ÂÎÂ›ÓÔ ÙÔ˘ ÔÔ›Ô˘ Ë ·Ú·ÁˆÁ‹ ÍÂÎÈÓ¿ ·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó Î·È ·˘Í¿ÓÂÙ·È. ∞Ó
fiÌˆ˜ ÎÔÈÙ¿ÍÔ˘ÌÂ ÙÔÓ ›Ó·Î· ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊ· (·fi ÙÔ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi ¢ ÚÔ˜ ÙÔÓ ∞)
ÙfiÙÂ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ ¿ÏÏÔ ·Á·ıfi (Â‰Ò ÁÈ· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ· ÙÔ Ã ·Á·ıfi). 

∆Ô ÎfiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ Â›Ó·È ¿ÓÙÔÙÂ ¤Ó·˜ ıÂÙÈÎfi˜ ·ÚÈıÌfi˜. ŒÙÛÈ, fiÙ·Ó ·Ê·È-
ÚÔ‡ÌÂ ÙÈ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ÙˆÓ ·Á·ıÒÓ, Î·ıÒ˜ ÌÂÙ·‚·›ÓÔ˘ÌÂ ·fi ÙÔÓ ¤Ó· Û˘Ó-
‰˘·ÛÌfi ÛÙÔÓ ¿ÏÏÔ, ·Ê·ÈÚÔ‡ÌÂ ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊ·. 

¶.¯.   

™ÙÈ˜ ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÂ˜ ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜, ÙÔ ÎfiÛÙÔ˜ ÂÓfi˜ ·Á·ıÔ‡ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Î¿ÔÈÔ˘
¿ÏÏÔ˘ Â›Ó·È ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ, Ô˘ ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ, ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ› Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ Ì›·
ÂÈÏ¤ÔÓ ÌÔÓ¿‰· ·fi ÙÔ ·Á·ıfi Ô˘ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È ÔÏÔ¤Ó· Î·È Â-
ÚÈÛÛfiÙÂÚÂ˜ ÌÔÓ¿‰Â˜ ·fi ÙÔ ¿ÏÏÔ ·Á·ıfi. 

∞Ó Ú¤ÂÈ Ó· ÂÏÂÁ¯ıÂ› ÙÔ Â›‰Ô˜ ÙÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜, ‰ËÏ·‰‹ ·Ó Â›Ó·È ·‡ÍÔÓ, Êı›ÓÔÓ,
‹ ÛÙ·ıÂÚfi, ı· Ú¤ÂÈ Ó· ÂÏ¤ÁÍÔ˘ÌÂ ·fi ÂÎÂ›ÓÔ ÙÔ ÛËÌÂ›Ô Ô˘ Ë ·Ú·ÁˆÁ‹
ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ ÍÂÎÈÓ¿ ·fi ÙÔ ÌË‰¤Ó. 
™ÙÔ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·: 

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã=¢Ã/¢æ
∞ 80 0
µ 60 10
° 35 18
¢ 0 25

2

3,12
5

‰)

Á)

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã=¢Ã/¢æ
∞ 80 0

µ 60 10

80 – 60 = =
10 – 0

20 2
10

‚)

·)

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞Á·ıfi Ã ∞Á·ıfi æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã = ¢X/¢æ
∞ 80 0 
µ 60 10
° 35 18
¢ 0 25  

20:10 = 2

25:8 = 3,12

35:7 = 5

µ·ÛÈÎ¤˜ √ÈÎÔÓÔÌÈÎ¤˜ ŒÓÓÔÈÂ˜14
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∞.  ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ‹ ∂Ó·ÏÏ·ÎÙÈÎfi ÎfiÛÙÔ˜

∆Ô ÎfiÛÙÔ˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã, Â›Ó·È ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ ÂÊfiÛÔÓ ·fi 2 ·˘-
Í¿ÓÂÙ·È ÛÂ 3,12 Î·È ÌÂÙ¿ ÛÂ 5. 
∞Ó fiÌˆ˜ ÂÏ¤ÁÍÔ˘ÌÂ ·Ó¿Ô‰·, ¯ˆÚ›˜ Ó· ·ÓÙÈÛÙÚ¤„Ô˘ÌÂ ÙÔ˘˜ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ‡˜
ÙfiÙÂ:

∆Ô ÎfiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ Ã ÛÂ fiÚÔ˘˜ æ Â›Ó·È Â›ÛË˜ ·‡ÍÔÓ, ÂÊfiÛÔÓ
ÙÔ ·Á·ıfi Ã ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÌÂÙ·‚·›ÓÔÓÙ·˜ ·fi ÙÔÓ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi ¢ ÚÔ˜ ÙÔÓ Û˘Ó-
‰˘·ÛÌfi ∞. 

∫·Ù·Ï‹ÁÔ˘ÌÂ ¤ÙÛÈ, Î·È ÛÙÔ Û˘Ì¤Ú·ÛÌ· fiÙÈ Ù· ÎfiÛÙË Â˘Î·ÈÚ›·˜ ‰‡Ô ·Á·ıÒÓ
Â›Ó·È ·ÓÙ›ÛÙÚÔÊ· ÌÂÙ·Í‡ ÙÔ˘˜. °È· ·Ú¿‰ÂÈÁÌ·:

➧ ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ·Á·ıÔ‡ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã = �
¢

¢

æ

Ã
�

➧ ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ·Á·ıÔ‡ Ã ÛÂ fiÚÔ˘˜ æ = �
¢

¢

æ

Ã
�

Œ¯ÔÓÙ·˜ ˘fi„Ë ÙÔÓ ·Ú¯ÈÎfi ›Ó·Î·

¶ÚÔÎ‡ÙÂÈ ÙÔ ÂÚÒÙËÌ·, ·Ó ÔÈ ·ÚÈıÌÔ› 2, 3,12 Î·È 5 ·ÓÙÈÚÔÛˆÂ‡Ô˘Ó Ô-
ÛfiÙËÙÂ˜ ·fi ÙÔ ·Á·ıfi Ã ‹ æ.
∂ÊfiÛÔÓ ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÔ‡Ó 10 ÌÔÓ¿‰Â˜ ·fi ÙÔ ·Á·ıfi æ, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È 20 ÌÔ-
Ó¿‰Â˜ ·fi ÙÔ Ã (Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞µ), ÙfiÙÂ ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ› Ì›· ÌÔÓ¿‰· ·fi ÙÈ˜
10 ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ æ, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È 2 ÔÛfiÙËÙÂ˜ Ã ·Á·ıÔ‡. 
√ÌÔ›ˆ˜: °È· Ó· ·Ú·¯ıÔ‡Ó ÔÈ ÂfiÌÂÓÂ˜ 8 ÌÔÓ¿‰Â˜ ·fi ÙÔ ·Á·ıfi æ, ı˘ÛÈ¿-
˙ÔÓÙ·È ÂÈÏ¤ÔÓ 25 ÌÔÓ¿‰Â˜ ·fi ÙÔ Ã (Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ› µ°).
ÕÚ·, ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ› Ì›· ÌÔÓ¿‰· æ ·fi ÙÈ˜ 8, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È 3,12 ÔÛfiÙËÙÂ˜
Ã ·Á·ıÔ‡. 

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã = ¢Ã/¢æ
∞ 80 0
µ 60 10
° 35 18
¢ 0 25

20:10 = 2
25:8 = 3,12
35:7 = 5

ÛÙ)

Â)

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã æ ∫fiÛÙÔ˜ Ã ÛÂ fiÚÔ˘˜ æ=¢æ/¢Ã
∞ 80 0
µ 60 10
° 35 18
¢ 0 25

10:20 = 0,5

8:25 = 0,32
7:35 = 0,20

15

15



KÂÊ¿Ï·ÈÔ  1

¢È·ÁÚ·ÌÌ·ÙÈÎ‹ ·ÂÈÎfiÓÈÛË ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜
ÛÙËÓ Î·Ì‡ÏË ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ (∫.¶.¢.)

¶·Ú·ÙËÚ‹ÛÂÈ˜

1) ªfiÓÔÓ ÔÈ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞, µ, °, ¢ Î·È ÔÔÈ·‰‹ÔÙÂ ¿ÏÏÔÈ Ô˘ ‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È Î·-
Ù¿ Ì‹ÎÔ˜ ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ∞¢, Ì·˜ ‰Â›¯ÓÔ˘Ó ÙÈ˜ Ì¤ÁÈÛÙÂ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ Ô˘ ÌÔ-
ÚÔ‡Ó Ó· ·Ú·¯ıÔ‡Ó ·fi ÙÔ ¤Ó· ·Á·ıfi ÁÈ· Î¿ıÂ ‰Â‰ÔÌ¤ÓË ÔÛfiÙËÙ· ÙÔ˘ ¿Ï-
ÏÔ˘. ∞˘Ùfi Û˘ÓÂ¿ÁÂÙ·È ÙËÓ Ï‹ÚË ··Û¯fiÏËÛË fiÏˆÓ ÙˆÓ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ
Û˘ÓÙÂÏÂÛÙÒÓ ÙË˜ ÔÈÎÔÓÔÌ›·˜. 

2) ŒÛÙˆ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi˜ ª (Ã=20, æ=10). √ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi˜ ·˘Ùfi˜ Â›Ó·È ·ÏÒ˜ ÂÊÈ-
ÎÙfi˜, ·ÊÔ‡ ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ› ‰ÂÓ ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡ÓÙ·È fiÏÔÈ ÔÈ ·Ú·ÁˆÁÈÎÔ› Û˘-
ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜ ‹ ·ÎfiÌ· Î·È ·Ó ··Û¯ÔÏÔ‡ÓÙ·È fiÏÔÈ, ‰ÂÓ ÂÚÁ¿˙ÔÓÙ·È Ï‹Úˆ˜
(˘Ô··Û¯fiÏËÛË). ŒÛÙˆ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi˜ ∫ (Ã=60, æ=50). √ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi˜ ·˘-
Ùfi˜ Â›Ó·È ·Ó¤ÊÈÎÙÔ˜, ÂÊfiÛÔÓ ‚Ú›ÛÎÂÙ·È ÂÎÙfi˜ ÙˆÓ ÔÚ›ˆÓ ÙˆÓ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ
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µ .  ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÛÙ·ıÂÚfi

‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ ÙË˜ ÔÈÎÔÓÔÌ›·˜. ÕÚ· Û˘ÓÔ„›˙ÔÓÙ·˜, fiÏÔÈ ÔÈ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ô˘
‚Ú›ÛÎÔÓÙ·È ÂÓÙfi˜ ÙË˜ ∫.¶.¢. Â›Ó·È ÂÊÈÎÙÔ›, Î·Ù¿ Ì‹ÎÔ˜ ÙË˜ ∫.¶.¢. ÂÊÈÎÙÔ› Î·È
Ì¤ÁÈÛÙÔÈ Î·È ¤Íˆ ·fi ·˘Ù‹Ó ·Ó¤ÊÈÎÙÔÈ.

3) ªÂÏÏÔÓÙÈÎ¿ ›Ûˆ˜ Ó· ÌÔÚÔ‡ÛÂ Ó· ·Ú·¯ıÂ› Ô Û˘Ó‰˘·ÛÌfi˜ ∫ Î·È Ó· ‰È¤Ú¯Â-
ÙÔ Î·Ì‡ÏË ·fi ÙÔ ÛËÌÂ›Ô ·˘Ùfi Ô˘ ı· ·ÓÙÈÛÙÔÈ¯Ô‡ÛÂ ÛÂ ÌÂÁ·Ï‡ÙÂÚÂ˜
ÔÛfiÙËÙÂ˜ Î·È ·fi Ù· 2 ·Á·ı¿, ÂÊfiÛÔÓ fiÌˆ˜ ·˘ÍËıÔ‡Ó ÔÈ Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜ ·-
Ú·ÁˆÁ‹˜ Ô˘ ··Û¯ÔÏÔ‡ÓÙ·È ÛÙ· 2 ·Á·ı¿, ‹ ÂÎÛ˘Á¯ÚÔÓÈÛÙÂ› Ë ÙÂ¯ÓÔÏÔÁ›·
‹ Û˘Ó‰˘·ÛÙÔ‡Ó Ù· ‰‡Ô ·Ú·¿Óˆ. ¶¿ÓÙˆ˜, Ë Ó¤· Î·Ì‡ÏË ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ
‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ ∞’¢’ Ê·ÓÂÚÒÓÂÈ ÁÈ· ÙËÓ ÔÈÎÔÓÔÌ›· ÚfiÔ‰Ô Î·È ·Ó¿Ù˘ÍË.
√ÔÈÔÛ‰‹ÔÙÂ ¿ÏÏÔ˜ ÏfiÁÔ˜ Ô˘ Û˘ÓÂ¿ÁÂÙ·È ÔÈÎÔÓÔÌÈÎ‹ Â˘Ì¿ÚÂÈ· ÌÂÙ·-
ÙÔ›˙ÂÈ ÙËÓ ·Ú¯ÈÎ‹ Î·Ì‡ÏË ÚÔ˜ Ù· ‰ÂÍÈ¿Ø ÂÓÒ ÌÂÙ·ÙfiÈÛË ÙË˜ ·Ú¯ÈÎ‹˜ Î·-
Ì‡ÏË˜ ÚÔ˜ Ù· Ì¤Û· Î·È ·ÚÈÛÙÂÚ¿ ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ Ë ÔÈÎÔÓÔÌ›· Ï‹ÙÙÂÙ·È ·fi
ÔÈÎÔÓÔÌÈÎ¿ ‰˘Û¿ÚÂÛÙ· Ê·ÈÓfiÌÂÓ· Î·È fi¯È ÌfiÓÔ (.¯. ¤Ó·˜ ÛÂÈÛÌfi˜ ı· ÌÂÙ·-
ÙfiÈ˙Â ÙËÓ Î·Ì‡ÏË ÛÙË ı¤ÛË Ô˘ ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ·fi ÙÔÓ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi ª).

™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ·˘Ù‹, ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ› Î¿ıÂ ÊÔÚ¿, Ì›· ÌÔÓ¿‰· ·fi ÙÔ ·Á·ıfi
Ô˘ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È ›‰ÈÂ˜ – ›ÛÂ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ·fi ÙÔ ¿ÏÏÔ ·Á·ıfi. ŒÙÛÈ, ÙÔ
ÛÙ·ıÂÚfi ÎfiÛÙÔ˜ ÌÔÚÂ› Ó· ÈÛÔ‡Ù·È ÌÂ ÙË ÌÔÓ¿‰· ‹ Ó· Â›Ó·È ‰È¿ÊÔÚÔ ·˘Ù‹˜. ∏
Î·Ì‡ÏË ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ ı· Â›Ó·È Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹ Î·È fi¯È ÎÔ›ÏË,
fiˆ˜ ÛÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ÙÔ˘ ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜.

∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÛÙ·ıÂÚfiµ

17

17

¶·Ú·‰Â›ÁÌ·Ù·

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞Á·ıfi ∫ ∞Á·ıfi § ∫fiÛÙÔ˜ § ÛÂ fiÚÔ˘˜ ∫=¢∫/¢§
∞ 30 0
µ 20 10
° 10 20
¢ 0 30

10:10 = 1

10:10 = 1
10:10 = 5

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞Á·ıfi Ã ∞Á·ıfi æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜ Ã=¢Ã/¢æ
∞ 60 0
µ 40 10
° 20 20
¢ 0 30

20:10 = 2

20:10 = 2
20:10 = 2
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∫·È ÛÙÈ˜ ‰‡Ô ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ ÙÔ ÎfiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ Â›Ó·È ÛÙ·ıÂÚfi ÛÂ fiÏÔ˘˜
ÙÔ˘˜ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ‡˜, fiÌˆ˜ ÛÙÔ ÚÒÙÔ ›Ó·Î· Â›Ó·È ›ÛÔ ÌÂ ÙË ÌÔÓ¿‰·, ÂÓÒ
ÛÙÔ ‰Â‡ÙÂÚÔ ‰È¿ÊÔÚÔ ·˘Ù‹˜ (2�1). ∏ Î·Ì‡ÏË ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ
Â›Ó·È Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹ Î·È ÔÚ›˙ÂÙ·È ˆ˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË ÌÂ ÙË ÌÔÚÊ‹

ŒÙÛÈ Û‡ÌÊˆÓ· ÌÂ ÙÔÓ ÚÒÙÔ ›Ó·Î· Î·È ÂÂÈ‰‹ Ë ·Ú·ÁˆÁ‹ ÙÔ˘ ·Á·-
ıÔ‡ § (Ô˘ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ) Â›Ó·È Û˘Ó¿ÚÙËÛË ÙË˜ ı˘Û›·˜ ÙÔ˘ ∫, Ë Â˘ıÂ›· ¤¯ÂÈ ÙË
ÌÔÚÊ‹  § = · + ‚ Ø ∫. 

°È· Ó· ÔÚÈÛÙÂ› Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË, ·ÓÙÈÎ·ıÈÛÙÔ‡ÌÂ ˙Â‡ÁË ÙÈÌÒÓ ·fi ÙÔÓ ›-
Ó·Î· ¤ÛÙˆ 

§ = · + ‚ Ø ∫

(∞) 0 = · + ‚ Ø 30 (π)

(¢) 30 = · + ‚ Ø 0 (ππ)  fi · = 30

ı¤ÙÔ˘ÌÂ  · = 30  ÛÙËÓ (π) Î·È 

0 = 30 + ‚ Ø 30  fi ‚ = –1

¶ƒ√™√Ã∏: §fiÁˆ ·ÚÓËÙÈÎ‹˜ ÎÏ›ÛË˜ ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ÙÔ ‚ ¤¯ÂÈ ¿ÓÙ· ·ÚÓË-
ÙÈÎfi ÚfiÛËÌÔ. 

ÕÚ·  § = 30 – ∫. 

™‡ÌÊˆÓ· ÌÂ ÙÔÓ ‰Â‡ÙÂÚÔ ›Ó·Î· Ë ÂÍ›ÛˆÛË ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ·Ú·ÁˆÁÈ-
ÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ ¤¯ÂÈ ÙË ÌÔÚÊ‹  y = · + ‚ Ø x  £¤ÙÔ˘ÌÂ ÔÌÔ›ˆ˜ ÙÈÌ¤˜
·fi ÙÔÓ ›Ó·Î·, ¤ÛÙˆ

y = · + ‚ Ø x

(∞’) 0 = · + ‚ Ø 60 (π)

(¢’) 30 = · + ‚ Ø 0 (ππ)  fi · = 30

ı¤ÙÔ˘ÌÂ  · = 30  ÛÙËÓ (π) Î·È 

0 = 30 + ‚ Ø 60  fi µ = – �
3

6

0

0
� = – �

1

2
�

ÕÚ· y = 30 – �
1

2
� x

B)

A)

y = · + ‚ Ø x
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∞ÂÈÎfiÓÈÛË ÈÓ¿ÎˆÓ ÛÙËÓ Î·Ì‡ÏË ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ

™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË Ô˘ ÙÔ ÎfiÛÙÔ˜ Â›Ó·È ÛÙ·ıÂÚfi Î·È ›ÛÔ ÌÂ ÙË ÌÔÓ¿‰·, Ë
∫.¶.¢. Â›Ó·È Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹ Ô˘ Ù¤ÌÓÂÈ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜, Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÈ ‰Â, ÔÚıÔÁÒÓÈÔ
ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜ ÙÚ›ÁˆÓÔ (ÂÊfiÛÔÓ Ù· ¿ÎÚ· ÙË˜ ÈÛ·¤¯Ô˘Ó ·fi ÙËÓ ·Ú¯‹ ÙˆÓ ·ÍfiÓˆÓ).
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20

ºı›ÓÔÓ ÎfiÛÙÔ˜°

™‡ÌÊˆÓ· ÌÂ ÙÔÓ ·Ú·¿Óˆ ›Ó·Î·, ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ ·Á·ıfi æ (ÂÊfiÛÔÓ ÌÂÙ·‚·›-
ÓÔ˘ÌÂ ·fi ÙÔÓ Û˘Ó‰˘·ÛÌfi ∞ ÚÔ˜ ¢) Î·È ÙÔ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ÎfiÛÙÔ˜ ÙÔ˘ Â›Ó·È Êı›ÓÔÓ
(5, 3, 2). ∞˘Ùfi ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ÁÈ· Ó· ·Ú·¯ıÂ›, Î¿ıÂ ÊÔÚ¿ Ì›· ÌÔÓ¿‰· ·fi ÙÔ ·Á·-
ıfi æ, ı˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È ÔÏÔ¤Ó· Î·È ÏÈÁfiÙÂÚÂ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ·fi ÙÔ ·Á·ıfi Ã. ∂‰Ò, ÔÈ ·-
Ú·ÁˆÁÈÎÔ› Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜ Â›Ó·È ÂÚÈÛÛfiÙÂÚÔ Î·Ù¿ÏÏËÏÔ ÛÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ ÙÔ˘ ·Á·-
ıÔ‡ æ, ·ÊÔ‡ Ë ÔÈÎÔÓÔÌ›· Î·ıÒ˜ ·˘Í¿ÓÂÈ ÙÈ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ÙÔ˘, «ÂÙ˘¯·›ÓÂÈ» ÔÏÔ-
¤Ó· Î·È ÏÈÁfiÙÂÚÂ˜ ı˘Û›Â˜ ·fi ÙÔ ·Á·ıfi Ã. 

™ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË Ô˘ ÙÔ ÎfiÛÙÔ˜ Â›Ó·È ÛÙ·ıÂÚfi ·ÏÏ¿ ‰È¿ÊÔÚÔ ÙË˜ ÌÔÓ¿-
‰·˜, Ë ∫.¶.¢. Â›Ó·È Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹ Ô˘ Ù¤ÌÓÂÈ ÙÔ˘˜ ¿ÍÔÓÂ˜, Û¯ËÌ·Ù›˙ÂÈ ‰Â, ÔÚ-
ıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ÌË ÈÛÔÛÎÂÏ¤˜. 

™˘ÌÂÚ·ÛÌ·ÙÈÎ¿ Î·È ÛÙÈ˜ ‰‡Ô ÂÚÈÙÒÛÂÈ˜ ÙÔ˘ ÛÙ·ıÂÚÔ‡ ÎfiÛÙÔ˘˜ Ë
∫.¶.¢. ÔÚ›˙ÂÙ·È Û˘Ó·ÚÙËÛÈ·Î¿ ÌÂ ÙË ÌÔÚÊ‹  y = · +‚ Ø x  Î·È ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÔ˘˜
Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ‡˜ ÈÛ¯‡Ô˘Ó Ù· ›‰È· ÌÂ ÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ÙÔ˘ ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜,
‰ËÏ·‰‹ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Â› ÙË˜ ∫.¶.¢. ÂÊÈÎÙÔ› Î·È Ì¤ÁÈÛÙÔÈ ‹ ¿ÚÈÛÙÔÈ, Î¿Ùˆ
·fi ·˘Ù‹Ó ·ÏÒ˜ ÂÊÈÎÙÔ› Î·È ¤Íˆ ·˘Ù‹˜, ·Ó¤ÊÈÎÙÔÈ. 

∂ÈÏ¤ÔÓ Â‰Ò, ÔÈ ·Ú·ÁˆÁÈÎÔ› Û˘ÓÙÂÏÂÛÙ¤˜ Â›Ó·È ÂÍ›ÛÔ˘ Î·Ù¿ÏÏËÏÔÈ
ÛÙËÓ ·Ú·ÁˆÁ‹ Î·È ÙˆÓ ‰‡Ô ·Á·ıÒÓ, ÂÊfiÛÔÓ Ë ÔÈÎÔÓÔÌ›· ÌÂ ÙÔ ›‰ÈÔ ·ÎÚÈ-
‚Ò˜ ÎfiÛÙÔ˜ ÌÔÚÂ› Ó· ÂÈÏ¤ÍÂÈ ÔÔÈÔ‰‹ÔÙÂ ·fi Ù· ‰‡Ô ·Á·ı¿ ıÂÏ‹ÛÂÈ Ó·
·Ú¿ÁÂÈ (ÔÈÎÔÓÔÌÈÎ‹ ÂÚÌËÓÂ›· ÛÙ·ıÂÚÔ‡ ÎfiÛÙÔ˘˜).

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› ∞Á·ıfi Ã ∞Á·ıfi æ ∫fiÛÙÔ˜ æ ÛÂ fiÚÔ˘˜  Ã=¢Ã/¢æ
∞ 115 0
µ 65 10
° 20 25
¢ 0 35

50:10 = 5

45:15 = 3
20:10 = 2
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¢È·ÁÚ·ÌÌ·ÙÈÎ‹ ·ÂÈÎfiÓÈÛË Êı›ÓÔÓÙÔ˜ ÎfiÛÙÔ˘˜

¶·ÚfiÏÔ Ô˘ Î·È Â‰Ò Ë ÎÏ›ÛË ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ Â›-
Ó·È ·ÚÓËÙÈÎ‹ (fiˆ˜ ÛÙËÓ ÂÚ›ÙˆÛË ÙÔ˘ ·˘Í·ÓfiÌÂÓÔ˘ Î·È ÛÙ·ıÂÚÔ‡ ÎfiÛÙÔ˘˜)
ÙÔ Û¯‹Ì· ÙË˜ ÔÚ›˙ÂÙ·È Î˘ÚÙ‹ Î·È fi¯È ÎÔ›ÏË ‹ Â˘ıÂ›· (fiˆ˜ ÛÙÔ ·‡ÍÔÓ Î·È ÛÙ·-
ıÂÚfi ÎfiÛÙÔ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·). 

ÃÚ‹ÛÈÌÂ˜ ÏËÚÔÊÔÚ›Â˜ ÁÈ· ÙËÓ Â›Ï˘ÛË ÙˆÓ ·ÛÎ‹ÛÂˆÓ

ªÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ÙÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜ ·Ú·ÁˆÁ‹˜ ÂÓfi˜ ·Á·ıÔ‡ ¤ÛÙˆ æ ÌÔ-
ÚÔ‡ÌÂ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÔ˘ÌÂ ÙÈ˜ ÔÛfiÙËÙÂ˜ ÙÔ˘ ·Á·ıÔ‡ Ã, fiÙ·Ó ·˘Ù¤˜ ÙÔ˘
æ ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÛÙ·ıÂÚ¤˜.
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∑ËÙÂ›Ù·È Ó· Û˘ÌÏËÚˆıÂ› Ô ›Ó·Î·˜.
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➧ §‡ÛË
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ŒÙÛÈ, Ô ·Ú¯ÈÎfi˜ ›Ó·Î·˜ Á›ÓÂÙ·È

ªÂ ÙË ‚Ô‹ıÂÈ· ÙÔ˘ ÎfiÛÙÔ˘˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÔ˘ÌÂ
Ì›· ÂÍ›ÛˆÛË Î·Ì‡ÏË˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ, fiÙ·Ó ·˘Ù‹ Â›Ó·È
Â˘ıÂ›· ÁÚ·ÌÌ‹.

2.

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã „
∞ 120 0
µ 80 20
° 40 40
¢ 0 60

µ·ÛÈÎ¤˜ √ÈÎÔÓÔÌÈÎ¤˜ ŒÓÓÔÈÂ˜22

22

¶·Ú¿‰ÂÈÁÌ·

™˘Ó‰˘·ÛÌÔ› Ã æ ∫fiÛÙÔ˜ Ã ÛÂ fiÚÔ˘˜ æ
∞ 0
µ 40 40
° Ã æ
¢ 0

1

1
1

¢›ÓÂÙ·È Ô ·ÎfiÏÔ˘ıÔ˜ ›Ó·Î·˜

∑ËÙÂ›Ù·È Ó· ‚ÚÂıÂ› Ë ÂÍ›ÛˆÛË ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ.



µ .  ∫fiÛÙÔ˜ Â˘Î·ÈÚ›·˜ ÛÙ·ıÂÚfi

➧ §‡ÛË

™ÙËÓ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹ ·˘Ù‹ ÎÔÛÙ›˙ÂÈ ÙÔ ·Á·ıfi Ã, ÔfiÙÂ Ë ÂÍ›ÛˆÛË ı· Â›Ó·È ÙË˜ ÌÔÚÊ‹˜ 
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➧ §‡ÛË
∂‰Ò Ô˘ ¤¯Ô˘ÌÂ fiÏÔ˘˜ ÙÔ˘˜ ¿ÚÈÛÙÔ˘˜ Û˘Ó‰˘·ÛÌÔ‡˜ ÌÔÚÔ‡ÌÂ Ó· ‚ÚÔ‡ÌÂ ÙËÓ
ÂÍ›ÛˆÛË ÙË˜ ∫¶¢ ÌÂ Û‡ÛÙËÌ· ‰‡Ô ÂÍÈÛÒÛÂˆÓ. 
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¢›ÓÂÙ·È Ô ·ÎfiÏÔ˘ıÔ˜ ›Ó·Î·˜

∑ËÙÂ›Ù·È Ë ÂÍ›ÛˆÛË ÙË˜ Î·Ì‡ÏË˜ ·Ú·ÁˆÁÈÎÒÓ ‰˘Ó·ÙÔÙ‹ÙˆÓ.




